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Matrices simétricas y antisimétricas E é antisimétricas
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Traspuesta de una matriz
Matrices simétricas y antisimétricas E s y matrices antisimétricas

Definicion
Sea A = (ai;) € Myxn(K). Se define la matriz traspuesta de A, en
simbolos AT, como la matriz de orden m x n definida por:

AT = (aji).

Ejemplo

Considere la matriz A € Ms.3(R) dada por:
-1 3 4
A= ( 11 2) '

1
AT = [ 3 1] € Msyo(R).
4 2

Entonces:

V.
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Traspuesta de una matriz
Matrices simétricas y antisimétricas \ matrices antisimétricas

|

Proposicion

Sean A, B € M,,«x»(R) y a € K. Entonces:
Q@ (4" =4
Q (A+B) = AT + BT,
Q (aA)" =« (AT).
Q (4" =(4")" (reN).

Ademas:

Proposicion

Sean A € M,,«»(K) y B € M, ,(K), entonces:

(AB)" = BTAT.
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sta de una matriz
Matrices simétricas y antisimétricas icas y matrices antisimétricas

bles

Definicién
Sea A € M,,«,(K). Diremos que:
@ A es una matriz simétrica si AT = A.
Q A es una matriz antisimétrica si AT = — A.

Proposicion

Sean A y B matrices simétricas del mismo orden, entonces:
@ A+ B es simétrica.
@ oA es simétrica para todo o € K.
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Traspuesta de una matriz
Matrices simétricas y antisimétricas Matrices simétricas y matrices antisimétricas
Matrices invertibles

Proposicion

Si A es una matriz cuadrada, entonces:
@ A+ AT es simétrica.
Q AAT y AT A son matrices simétricas.
Q A — AT es antisimétrica.

Proposicién

Toda matriz cuadrada se puede descomponer como suma de una
matriz simétrica y una matriz antisimétrica. En efecto, note que:

A4+ AT A AT
A==+

—— N——

simétrica antisimétrica
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Matrices simétricas y antisimétricas VE ces antisimétricas

Sea A € M, «.(K). Diremos que A es una matriz invertible si existe
una matriz B € M, «,(K) tal que:

|AB=BA=1,]

La matriz B se conoce como la matriz inversa de A. En simbolos,
anotamos B = A~ L.

Ejemplo
@ La matriz (

—
|

2 3

1 _9 _2) no es invertible.

2 4

@ La matriz (1 2) no es invertible.

[ La matriz inversa de una matriz invertible es Unica. J
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Traspuesta de una ma
Matrices simétricas y antisimétricas Matrices simétricas y matrices antisimétricas
Matrices invertibles

(1 2 . : .1 (13 1/3
La matriz A = (2 _2> es invertible. Ademas A~ = (1/3 —1/6)'

Para matrices invertibles o no singulares se cumple:

Sean A, B € M,,«,(K) matrices invertibles. Entonces:
Q@ (AB)"'=B"1A"1,

1
aA)~l = EA_I para todo o # 0.

A"yt = (A=1)" para todo entero no negativo n.
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ces antisimetricas

) € Msy2(K). Entonces:

‘ A esinvertible <= ad—bc#0 ‘

Definicion

El numero ad — be (en K) se llama el determinante de la matriz A y
se anota por det A = ad — be.

Teorema
Sean A, B € M52 (K). Entonces:

det(AB) = det A - det B.
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